Katolikus Kozépiskolak Matematika Versenye
2025/26. 2. fordulo, 2026. januar 28.
10. évfolyam
Javitasi utmutato

1. A Kovacs csaladban az édesanya ¢és az édesapa egyiittes keresete 1 140 000 Ft. Januarban az
apa fizetését 9,5 %-kal, mig az anya fizetését kétszer annyi forinttal emelték meg, mint az apa
fizetését. A csalad bevétele igy 15,75 %-kal emelkedett. Hany szazalékkal emelkedett az
édesanya fizetése, ha a csaladban més személy nem rendelkezett jovedelemmel? Menyi lett az
¢desapa keresete januarban? A sziil6k ugy dontottek, hogy ebben az évben a harom gyerekiik
havi zsebpénzét is megemelik Osszesen 30 000 Ft-tal. Hanyféleképpen emelhetik meg a
gyerekek zsebpénzét, ha minden gyereknek szeretnének adni plusz pénzt s ez minden esetben
a 2000 Ft tobbszorose lesz?

x az apa, 1 140 000 — x az anya fizetése (1 pont)
apa uj fizetése 1,095x (1 pont)
anya ujfizetése 1 140 000 — x + 2 - 0,095x (1 pont)
1,095x + 1140 000 — x + 2-0,095x = 1,1575 -1 140 000 (1 pont)
x = 630000 Ft (2 pont)
anya yj fizetése 510 000 + 2 - 0,095 - 630 000 = 629 700 Ft (1 pont)
23,47%-os fizetésemelést jelent (1 pont)

Osszesen: 8 pont

15 db 2000 Ft-os cimletet kell szétosztani a gyerekek kozott. (1 pont)
15 db targyat 3 felé 2 osztassal tudunk szétosztani.
a kétosztashelyet 14 hely koziil valaszthatjuk ki

(124) = 91 féleképpen oszthato szét (3 pont)

Osszesen: 4 pont

2. 0Oldd meg a kdvetkezo egyenleteket!

Q) Vx+4+4+37=2x
b) (x—2)3—-(Bx—-2)2=10x—12

a)

x> —4 (1 pont)
Vx+4=2x-37

x+4=(2x—37)? (1 pont)
x+ 4 =4x? — 148x + 1369 (1 pont)
X =21; x, = 64—5 (1 pont)
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Xy = 64—5 ellendrzés alapjan nem megoldas (1 pont)

x; = 21 ellenérzés alapjan jo megoldas (1 pont)
b)

x3 —6x%2+12x —8 — (9x%2 — 12x + 4) = 10x — 12 (2 pont)
x3—15x2+14x =0 (1 pont)
x(x?—15x+14) =0 (1 pont)
X =0;x,=1; x3 =14 (3 pont)
ellendrzés (1 pont)

Osszesen: 14 pont

3. Az egyik egyhazkozségben, decemberben tobb kdzosségi programot is szerveztek. Ezek kozott
volt mézeskalacssiités, kantalas és adventi vasar is. Akik csak a mézeskalacssiitésen tudtak részt
venni 12-vel tobben voltak, mint akik mindharom programra eltudtak menni és 8-cal tobben,
mint akik csak a kantalason vettek részt. A mézeskalacssiitésen is és a kantalason is résztvevok
12-vel voltak tobben, mint akik csak a kantaldson vettek részt. Az adventi vasaron is és a
kantalason is résztvevOk 20-szal tobben voltak, mint a vasaron is és a mézeskalacssiitésen is
résztvevok. Az adventi vasarra 188-an, a mézeskalacsstitésre 97-en, mig 102-en voltak azok,
akik legalabb két eseményen is részt tudtak venni. A részt vevOk hany szazaléka vett részt
mindharom eseményen?

A mindhdrom programon résztvevok szamat
Kantalas vasar  Jelolje x, mig akik csak a mézeskalacssiitésen
résztvevok szamat x+12 (1 pont)
A csak a kantdladson résztvevok szdma x+4
(1 pont)
A mézeskalacssiitésen is €és a kantalason is
résztvevok szama X+16 (1 pont)
adventi vasaron is ¢€s a kantdlason is
résztvevok  szama  y+20, mig az
adventivasaron résztvevok szamay

(1 pont)
Mézeskalacssiitésen résztvevok szama:
{Lszeskaldcs 2x +y+28=97 (1 pont)
A legalabb két eseményen résztvevok szama:
x+2y+36 =102 (1 pont)
x =24,y =21 (2 pont)
A harom programon 268 résztvevo volt. (1 pont)
8,96 % vett részt mindhdrom eseményen (1 pont)

Osszesen: 10 pont
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4. Egy téglatest testatlojanak a négyzete 2026. A téglatest egyik éle 1 egységgel rovidebb a masik
két ¢l szamtani kozepénél. A téglatest két rovidebb élének ardnya 5:8. Mekkora a téglatest

felszine?

a=>5x;b =8x (1 pont)

Leset 22 _1=¢coc= 6,5x — 1, c nem a leghosszabb él. (1 pont)

2.eset:ﬂ—1=5x—>c=2x+2,2x+2>8x—>x<§

A téglatest élei legfeljebb g; g; g a testatlo hossza @ <2026 (1 pont)

3.eset:?—1=8x—>c=11x+2 (1 pont)

A téglatest élei 5x; 8x; 11x + 2

(5x)%2 + (8x)? + (11x + 2)? = 2026 (2 pont)

210x2 + 44x — 2022 =0 (2 pont)
337

X1 =3; x, = ~Tos (1 pont)

Az élei:15; 24; 35 (1 pont)

A felszine: 3 450 (1 pont)

Osszesen: 11 pont

5. Az egyik stream szolgaltatonak 8000 Ft-os havi dij mellett 2000 el6éfizet6je van. A felmérések
az mutatjak, hogy 100 Ft-os dijcsokkentés esetén 50-nel tobb eldfizetd kot szerzodést. Hany Ft-
os havidij esetén lesz a szolgaltato havi bevétele maximalis?

x alkalommal tortént valtoztatas utan

8000 — 100x Ft az elofizetési dij (1 pont)
2000 + 50x elofizetod lesz (1 pont)
A bevétel: (8000 — 100x) (2000 + 5x) (1 pont)
—5000x2 + 200 000x + 1 600 000 (1 pont)
—5000(x — 20)2 + 18 000 000 (2 pont)
maximuma x = 20 esetén lesz (1 pont)
A havidij 6 000 Ft lesz. (1 pont)
A maximalis bevétel: 1 800 000 Ft lesz. (1 pont)

Osszesen: 9 pont
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6. Az ABC haromszog BC oldalanak C-hez

kozelebbi negyedeld pontja legyen D, A CA

oldalanak A-hoz kozelebbi negyedelé pontja legyen E. A DE egyenes az AB egyenest a F
pontban metszi. Mekkora a FAE haromszog teriilete, ha az ABC haromszdg teriilet 40 m?2.

c

GDCA~ABCA hasonlésag aranya 1:4 2 pont
B=2m2 2 pont

16 2
Tepe = 2 Tgpc = 5m? 2 pont
mert a két haromszog egyik oldala (GD) kozds €s
a GDE haromszog GD magassaga kétszerese
GDC haromszog GD oldalahoz tartozd
magassaganak 3 pont
GDEA~AFEA hasonlésag aranya 2: 1 1 pont

2 pont
Osszesen: 12 pont

Tepc =

TAFE = % mz = 1,25 mz

7. Mely x, y valos szamokra teljesiilnek a kovetkezd egyenldtlenségek?

a) x2+y%2+61>10x—12y
b) x2+ y?+26 < xy— 4x — 6y

Q) (x—=5?2+(@y+6)2>0

mindkét tag nemnegativ, igy az 0sszeg is.
x # 5;y # —6 kivételével minden szampar megoldas.

b) (x—y)?+(x+4)?*+(¥+6)?2<0

mindharom tag nemnegativ, igy az 0sszeg is.
x = y;x = —4; y = —6 esetén teljesiil az egyenldtlenség.
Ellentmondo feltételek miatt, nincs megoldas.
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(2 pont)
(1 pont)
(1 pont)
(4 pont)
(1 pont)
(1 pont)
(1 pont)
Osszesen: 11 pont
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